LIMITACIONES A LA LEY DE LAS
PRODUCTIVIDADES MARGINALES
PONDERADAS

La Tenria Econémica dispone, para resolver algunos de sus pro-
blemas de decisién, de una ley, la ley de le igualdad de las produc-
tividedes o utilidades marginales ponderaedas, cuya validez y gene-
ralidad ha sido aceptada sin restriccion alguna,

Esta ley aparece en la Teoria Econémica cuande un consumidor
con rcnta de consumo fija trata de elegir aquella combinacion de
bienes que, siendo compatible con esa renta, le reporta una mayor
satisfaccién; o cuando el empresario busca la combinacién de fac-
tores de la produccién que con un coste fijo properciona la mayor
cantidad de producto. Se trata de una decisién basada en un ma-
ximo condicionado, y la solucién Sptima se identifica como situa-
cion de equilibrie. En tales situaciones se ha razonado la vigencia,
incluso con caracter necesario, de la ley de la igualdad de las
productividades marginales ponderadas. 4

La aceptacién general de esta ley constituye la base de toda
una teoria del valor. Sin pretender, naturalmente, pasar revista a
todes los autores que la aceptan sin limitaciones, lo cual, por otra
parte, seria demasiado engorroso ya que en la medida que conoce-
mos Ja Hteratura econdmica esta aceptaciéon comstituye un fend-
meno general, ofrecemos los siguientes ejemplos:

H. F. von Stackelberg (1) nos dice: “La combinacién produc-
tiva mas barata, es decir, la situacion mas barata dentro de un
cierto nivel de aprovisionamiento, se determina, de una manera
general, por la ley dc la nivelacién de las productividades mar-
ginales del dinero.”

{1) Hewmwricn F. voN STAcKELBERG: Principios de Teoria Econémica, Ins-
titute de Estudios Politicos, Madrid, 1946; pag. 121.
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J. R. Hicks (2) razona la veracidad de la ley en los siguientes
términos: “Por cada punto de la linea de precios LM pasard una
curva de indiferencia; pero por lo general la linea LM cortara a
esa ultima. Si es esto lo que sucede, el punto de que se trate no
puede ser de equilibrio, pues el consumidor podri siempre llegar
a una curva de indiferencia superior que le proporcione una uti-
lidad mayor moviéndose sobre la linea LM en un sentido o en
otro. Por lo tanto, en ese punto no estara obteniendo el maximo
de utilidad. Esta s6lo alcanzara el maximo cuando la linea LM
toque (sea tangente) uma curva de indiferencia. La tangencia de
la linea de precios de uma linea de indiferencia expresa, en tér-
minos de curvas de mdlferencla, la proporcién que existe entre
wtilidades marginales y precios.”

La falta de generalidad de tan fundamental ley queda de ma-
nifiesto con el siguiente ejemplo: Supongamos que entre los facte-
res de la produccién X = Tierra, Y = Abono tenemos la familia
de isoquantas

(x—1) (y4+4) =K; 220, y>0.

Si los precios de estos factores son py = 2, py =5, la recta iso-
coste correspondiente al coste constante C = 10, sera:

2x+3y=10.

La figura adjunta representa las curvas de esta familia de iso-
quantas y la recta isocoste LM.

Si en la combinacién del maximo producto con coste 10 ha de
cumplirse la igualdad de productividades marginales ponderadas

y4+4 z—1
2 5

esta ecuacion y la de la recta isocoste nos deberia determinar las
cantidades (x, ¥) de.tal combinacién. Resuelto ¢l sistema encon-

(2) J. R. Hicgs: Valor y Capital, Fondo de Culmn Econémica, Méjico,
1945; pag. 10.
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tramos la solucion inadmisible x = 8, y = — 1,2, tinico punto don-
de la recta isocosle €s tangente a una isoquanta de la familia (a
Ia de nivel de producto K == 19,6).

Y

Lo que ocurre es que la tangencia emtre isoquanta e isocoste
{que en definitiva es donde se apoya la igualdad de productivida-
des marginales ponderadas), no es condiciéon neoesaria para la
situaciéon de maximo. Esta situnacién de maximo es alcanzada pre-
cisamente con la isoquanta K =16 en x =35, y =0, donde

044 2
> — = Pendiente isocoste
5—1 5

Pendiente isoquanta =

Con caracter general, la falta de vigencia de la igualdad de
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productividades marginales ponderadas, como ley necesaria en las
situaciones optimas, es consecuencia de un planteamiento incom-
pleto del problema. En términos matematicos, podemos decir que
el problema se planteaba (3) asi:

max Il (x;, x,, ... x5)

con la condicion

C——lzpixlz(),‘

afiadiendo implicitamente que la.solucién ha de ser en valores
no negativos.

Si esta ultima restriccién de solucién no negativa la afadimos
explicitamente a la ecuacién de condicién, tenemos la forma co-
rrecta de planteamiento del problema, que sera:

max I (x,, x,, xa)

con las condiciones

Para resolver este problema ya no podemos aplicar el método
simple de los multiplicadores de Lagrange, debido a que no todas
las condiciones de ligadura son ecuaciones, tenemos desigualdades.
Una técnica matematica expresamente desarrollada para este tipo
de problemas, dentro de la llamada programacién no-lineal, nos

(3) Influenciado por el ambieme general, yo mismo incurri en el defecto
de este planteamiento incompleto en mi obra Andlisis Matemdtico con Aplica-
ciones a la Economia. Madrid, 1950; pag. 107.
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da las condiciones necesarias y suficientes de la solucién, que re-
sultan ser:

1) spox=0GC
1
i ;’Lr
2) Xj - 1 1 xi
P = C Jj=12,...,n
i
3) =0
4) Exi 7 =0
1 X

Las condiciones 2 y 3 han de iuterpretarse en el sentido de que
st en lIa 3 hay signo >, en la 2 debe haber =: y si en la 2
hay signo <, en la 3 debe haber =. Por tanto, si una solucién

(1] 0 0 0 0
(=1, X gy voog Xry X rt1 ey X0g)

es tal que:
xol > Osxoz > 07---’x0r >0’xor+1 :x°r+2: e = xon=0

de las condiciones 2 y 3, se desprende que

relaciones que nos dicen que en el punto de equilibrio la jgualdad
de productividades marginales ponderadas se satisface .plenamente
para aquellos factores correspondientes a los valores positivos;:
mientras que para los otros factores que en la solucién entran en
cantidades nulas, las correspondientes productividades marginales
ponderadas son < que el valor comun. '

Las condiciones 2 y 3 son las que sustituyen a la ley de la
igualdad de las productividades marginales ponderadas que pueden
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también expresarse en funcién de las relaciones marginales de
sustitucién para dar contenido realista a su aplicacién en la teo-
ria del consumo. Haciendo esto ultimo, las condiciones 2 y 3 adop-
tan la forma:

) le _ 2Z|Rl|

P, C ? j=12,...,n.
x,éO S

La ley de la igualdad de las productividades marginales pon-
deradas y su apaloga para las utilidades marginales, ha de ceder -
su puesto a estas nuevas condiciones 2 y 3 que comprenden, como
caso particular, a la aludida ley.

Jost GIL PELARZ



ESTUDIOS Y DOCUMENTOS
DE ECONOMIA ESPANOLA

Yo no sé si dira mucho a los economistas jovenes espaiioles
el nombre de Emilio H. del Villar. En una de sus obras de lec-
tura mds recomendable, la titulada “El suelo” (1), ostenta los
siguientes titulos: Geobotanista, edafologo del Instituio Forestal
de Investigaciones, miembro de la Subcomision de! Mapa Edafo-
logico de Europa y presidente de la Subcomision (em organiza-
cion) de suelos de lz region Mediterranea de la Sociedad Inter-
nacional de la Ciencia del Suelo. ;Por qué un edafologo (2) pue-
de interesarnos a los economistas esponoles? Pues nada menos
que por haber sido el adelantado que seficlé lo importancia pri-
mordial que el factor natural tieme para lz estructura econémica
espanola.

Hoy se ha avan:zado clge —no todo lo preciso— por este ca-
mino, y locas quimeras comienzan a mbandonarse. Que Espaiia
es un pais que poco liene que agradecer a la Naturaleza, es
creido cada vez mds por los circulos cultos de la Patria. Ello no
constituye ningun desdoro para nuestros connacionales, sino todo
lo controrio. Desearicmos ver a los aclivos alemanes, a los efi-

_ cientes holendeses, o o los dgiles obreros de Nueva Inglaterra,
laboranda en nuestras campos, ora torrides, ora helados, o en
nuestros talleres pobremente instalados —consecuencia de la po-
breza del pais—, o viviendo en nuestros miseros pueblos. Segu-
ramente muchas altas productividades caerian por el suelo.

Y es que no es nuestro factor humato mds perezoso, sonador
o inhdbil que el extranjero. Sencillomente vivimos en un pais
que tuvo un hada madrina de poco poder.

Como ha dicko Perpind, fué Huguet del Villar quien primero
sefielé este jactor limitativo de la vide material de Espaia (3), ¥
preciscmente en los articulos publicados en la revista “Estudio™,
cuya seleccion —eliminando las referencias a ecomomias extran-
Jeras— presentamos a nuestros lectores. Ademds, este trabajo cons-

(1) Pablicads en la Biblioteca Agricola Salvat, de Salvat Editores, Barcelons, 1931,

(2) A &l se debe precivamente la introduccion en el idioma castellano de esta palabra; cfs. Ei
suelo, ob. eit., pig. I2.

(3) Roma Perpinz, De a smica y ia Rispana, Edicieves Rialp, Madrid, 1952,
pags. 9N-92.
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tituyo la base de la imporiantisima obra, tamoiwén de del Villar,
“El valor geogrifico de Espana. Ensayo de ecética. Bstudio com-
parativo de las condiciones naturales del pais para el desarrollo
de la vida humana 'y la civilizacién" (4), cuyo estudio recomenm-
damos a todo el que se preocupe por los problemas econémices
espaitoles.

Estas informaciones de Emilio H. del Villar son constantes en
casi todas sus obras, y por tanto creemos ademds de interés com-
tar con ellas para toda investigacion que se haga sobre nuestre
economia. Por si se facilitase asi el trabsjo de alguna persona,
damos los titulos de los ensayos —aparte de los citados— que
de este cientifico tenemos noticia por ahora:

Repiblicas Hispanoamericanas, Mannales Soler, 1906, 2 tomes.

Geografia General, Manuales Soler.

América Sajona, Manuales Gallach, 1910-1913.

La poblacién de América del siglo XVIII al XX. Estudio, 1914,
nimeros 21 y 22.

Un aspect du developpement économique des pays iberosmeri-
cains: Le f[acteur géographique, VIIléme Cours International &
Expansion Commerciale, Barcelona, 1915, pags. 705-728.

" Las definicion y divisiones de la Geografia dentro de su con.
cepto unitario actual, Casa Editorial Estudio, Barcelona, 1915, se-
gunda edicién en 1949,

Los glaciares de Gredos, Boletin de la Real Sociedad Espaiio.
la de Historia Natural (en adelante B. R. S. E. H. NJ), octu-
bre 1915.

Sobre un nombre vulgar de la “Nardus stricta”, B. R. S. E.
H. N., noviembre 1915.

Nota sobre la presencia de la “Betula pubescens” en el centro
de Espaiia, B. R. S. E. H. N.,, noviembre 1915.

Sobre una nueva “Armeria”, B. R. S. E. H. N., octubre 1916.

Archivo geogrifico de la Peninsula Ibérica, Madrid, 1916.

Nueva contribucién a la glaciologia de Gredos: Las Hoyuelas
del Hornillo, B. R. S. E. H. N, diciembre 1917.

Bases para la politica exterior de Espaiia: Africa y el Estre
cho, Madrid, 1918.

Introduccion a la Fitogeografia sinecolégica de la Peninsula
Ibérica, ¢1921?

Avance geobotinico sobre la pretendida Estepa Central de Es
paia, Ibérica, 1925.

La reaccion del suelo y su medida por la concentracién de hi-
drégeno, Boletin de Agricultura Técnica y Econémica (en adelan-
te B. A. T. E.), 1925.

(4) Sucesores de Rivadeneyra, Madrid, 1921.

14
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Ensayos sobre la reaccion del suelo por el método colorimé-
trico, B. A. T. E., 1926.

La Edafelogia y la Geobotdinica en la vida internacional y en
Espaiia, 1bértca, 1926.

La composicion mecdnica de los suelos, Ibérick, 1927, nime
ros 684, 686, 687. _

La reaccéién del suelo en Espana, B, A. T. E,, 1927,

Geobotanica, Coleccién Laber, 1929 (5).

Sur la méthode et la nomenclature employées dans mon étude
géobotanique de I’Espagne, Proceedings del Congreso Internacio-
nal de Botimica de 1926 en Ithaca, 1929.

Sur U'emplai du mot Steppe et de ses derivés en pedologie, Soil
Research, 1929, vol. 8, nim. 3.

Les sols alcalins en Espagne, Comptes rendus de la Sous Com-
mission pour les sols alcaling, Budapest, 1929.

Suelos de Espaiia, Revista del Instituto Forestsl, 1930.

Les sols mediterranées étudiés en Espagne, Madrid, 1930.

Los suelos de la peninsula Luso-lbérica, London, 1938 (6).

Juan VELARDE FUERTES

La Revista pe Economia PoLitica, en su afdn por dar a conoecer
g sus lectores textos del mayor interés que son, sin embargo, de
dificil localizacién por hallarse casi perdidos, trae hoy a sus pa-
ginas un sustancioso ensayo de interpretacién de Iz historia eco-
némica espaiola, debido al agudo economista que fué Antomio
Bermidez Cafiete y que, probablemente, pese a su valor, ha sido
oluidado por los estudiosos esparioles. Antes de comenzar su des-
arrollo incluimos lo que, por su importancia pera comprender el
trabajo, a modo de advertencia, escribia el propio autor con estas
palabras;

“A4 ruegos de algunos amuables amigos, me decido a publicar
en tirada aparte el resumen de la conferencia pranunciada por mt
en las circunstancics y lugor, en el titulo menciorade. Mas otre
consideracion de mads peso que la invitacion de esos amigos me

 mueve también. a ello. Desearia Uamar la atencion de las personas
competentes sobre mi teoria. Al comienzo de mi estudio, cual
quier observacion de historiadores y econamistes, mds maduros
en edad y conocimientos que yo, me seria de gran utilidad. A s
vex esta mi leoria provisional podria ser ampliada y perfeccio-

(S) En 1928 habia publicado ume obra de caricter diferente: El Greco en Espoia.

(6) Sobre una seric de articulos de del Villar acerca de los suelos de Blarrueces, cfs. Amande
Melén, Emilia Heguat del Fillar, en Estudios Geogrdficos, noviembre 1951, aimo XII, ntm. ¢S,
pigs. 31$-818,
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nada por nuestros economistas, pocos pero buenos. Nétese que
digo economistas, y no fildsofos, ni historiadores, ni publicistas.

Ha Uegado la hora de que estas cuestiones sean tratadas por
personas preparadas que las estudien desde el punto de vista con-
veniente: el de la economia.

Hay que empezar por adoptar o crear un léxico: “Friihkapita-
lismus”, “Verlagssystem” y otros muchos términos aguardan su
introduccion en nuestra lengua... y en nuestros cerebros. Sin una
debida preparacion, hecha sobre literatura y métodos alemanes e
ingleses, todo lo que se investigue, escriba y hable por historia-
dores y politicos resultara iniitil. Nuestros politicos no son pési-
mos verdederamente mds que en el campo de la historia. Hicenla
en sus ratos de ocio y como pasatiempo. [ Asi estg ella!

Después de pronunciada mi conferencia, y quizé a consecuen-
cia de ella o de nuestras conversaciones particulares, mi admirado
amigo y compaiiero don Pedro Sdinz Rodriguez ha hecho una
maravillosa disertacién para la apertura del Curso Académico de
1924-1925 en la Universidad Central. A juzgar por los extractos
de la prensc —que undnimemente la alaba—, aunque se ocupa el
seiior Sdinz de estas materias, las estudia tan sélo en cuanto se
relacionan con la historia de las ideas sobre la cultura y decaden-
cia espaiola.”



